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ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ A 

Α.1. Να δώσετε τον ορισµό της γνησίως φθίνουσας συνάρτησης σ’ ένα διάστηµα ∆  
του πεδίου ορισµού της. 

Μονάδες 4 

Α.2. Να αποδείξετε την τριγωνοµετρική ταυτότητα 2 2
1ηµ ω + συν ω = , για κάθε 

ω∈ℝ . 

Μονάδες 7 

Α.3. Να δώσετε τον ορισµό του λογαρίθµου µε βάση α, ενός θετικού αριθµού θ 

όπου 0α >  και 1α ≠ . 

Μονάδες 4 

Α.4. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις, γράφοντας δίπλα στο γράµµα που 

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστή, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 
Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασµένη. 

α) Ένα γραµµικό σύστηµα 2 2×  αν έχει περισσότερες από µία διαφορετικές 
λύσεις, τότε θα έχει άπειρες. 

β) Αν f (x) f (0)≥ για κάθε x∈ℝ ,τότε η f  παρουσιάζει κατ’ ανάγκη (ολικό) 

ελάχιστο στο 0 . 

γ) Για κάθε γωνία θ που ορίζονται η εφθ και η σφθ, ισχύει 0σϕθ⋅εϕθ ≠ . 

δ) Το µηδενικό πολυώνυµο, έχει βαθµό ίσο µε µηδέν. 

ε) Για κάθε x 0>  ισχύει nx

e x=
ℓ . 

Μονάδες 5x2=10 
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ΘΕΜΑ Β 

Έστω 3 2 2P(x) x 2 x x 2= + α −α +  πολυώνυµο, α∈ℝ . Αν το πολυώνυµο P(x)  διαιρεθεί 

µε το x 1− , δίνει υπόλοιπο 3 1α + . 

Β.1. Να βρείτε τις τιµές του αριθµού α . 

Μονάδες 7 

Β.2. Για 1α =  και πολυώνυµο 2Q(x) x x 1= + + : 

α) Να αποδείξετε ότι το πηλίκο (x)π  και το υπόλοιπο (x)υ  της Ευκλείδειας 

διαίρεσης του P(x)  µε το Q(x)  είναι x 1+ και 3x 1− + αντίστοιχα. 

Μονάδες 4 

β) Να λύσετε την ανίσωση 
P(x) x 2

1
Q(x)

+ −
≥ . 

Μονάδες 8 

γ) Να λύσετε την εξίσωση (x) Q(x)π = . 

Μονάδες 6 

 

ΘΕΜΑ Γ 

∆ίνεται η συνάρτηση 
3

f (x) x
2

π 
= αηµ +β 

 
 όπου α∈ℝ  και 0 1≤ β ≤ , της οποίας η 

γραφική παράσταση διέρχεται από τα σηµεία (0, 2)Α − , B( , 1)π − . 

Γ.1. Να βρείτε τις τιµές των α και β. 

Μονάδες 8 

Αν 
x

f (x) 2
3

 
= − συν 

 
 

 

Γ.2. α) Να βρείτε τη µέγιστη, την ελάχιστη τιµή της f  και την περίοδό της. 

Μονάδες 4 

β) Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της f στο διάστηµα [0,6 ]π  και να 

µελετήσετε την f ως προς τη µονοτονία στο ίδιο διάστηµα. 

Μονάδες 4 
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Γ.3. ∆ίνεται το γραµµικό σύστηµα: 
 

f (0)x f (2014 )y 4
( )     

f ( )x f (2 )y 0

λ + π = λ
Σ 

λ −π + λ π =
 

 

Να βρείτε τις τιµές της παραµέτρου   (λ )λ ∈ℝ  ώστε το παραπάνω σύστηµα να 

έχει άπειρες λύσεις καθώς και τη  µορφή των απείρων λύσεων.  

Μονάδες 9 

 

 

ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνεται η συνάρτηση 
x

x

4 2
f (x) n

4 2 1

 −
=  

⋅ − 
ℓ . 

∆.1. Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισµού της f είναι το διάστηµα A ( 2,2)= − . 

Μονάδες 6 
∆.2. Να αποδείξετε ότι η f είναι περιττή. 

Μονάδες 5 

∆.3. Να βρείτε (αν υπάρχει) την τετµηµένη του σηµείου τοµής της γραφικής 
παράστασης της f  µε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης 

h(x) x n 2 n 3= −ℓ ℓ . 

Μονάδες 6 

∆.4. Να λύσετε την ανίσωση 2 2 2 2n (e ) f (x) 4 f ( x) n x nx 3− ⋅ > ⋅ − + − −ℓ ℓ ℓ . 

Μονάδες 8 

 
 

Σας ευχόµαστε επιτυχία. 
 

 


